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Zestaw 7

Olimpiad

1. Liczby a, b, ¢ spelniaja warunki:

(1) a+b+c=20,
1 1 1 1
(2)

Obliczy¢ wartosé wyrazenia
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2. Wyznaczy¢ wszystkie pary (x,y) liczb rzeczywistych spelniajace réwnanie
(z 4+ 1) (4y* +1) = 8%

3. Niech p i ¢ beda dwiema kolejnymi liczbami pierwszymi wickszymi od 2.
Udowodnié, ze liczba p+ ¢ jest iloczynem co najmniej trzech (niekoniecznie
réznych) liczb naturalnych wigkszych od 1.
4. Liczby dodatnie a, b, ¢, d spelniaja warunki:

(1) a<b<c<d,

(2) a+b+c+d>1.
Wykazaé, ze prawdziwa jest nieréwnosé

a®+3b* +5c% +7d* > 1.

9. W tréjkat ostrokatny ABC wpisano kwadrat tak, ze dwa jego wierzchotki
nalezg do boku AB, a dwa pozostale do pozostatych bokéw tréjkata. Udowod-
nié, ze pole tego kwadratu nie przekracza polowy pola tréjkata ABC.

6. Danych jest 70 réznych liczb catkowitych dodatnich, wéréd ktérych nie ma
liczb wickszych od 200. Wykazaé, ze przynajmniej dwie z nich réznig si¢ o 4
lub o 5, lub 0 9.

7. Wykazaé, ze w kazdym czworoécianie istnieja takie trzy krawedzie wycho-
dzace z jednego wierzchotka, z ktérych mozna zbudowaé tréjkat.
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